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Ornek 1  
Sin(x)/x   fonksiyonunu ele  alalim.  x=0 icin 0/0 belirsizligini alir. Ancak x sifirdan ξ kadar uzaklassa  sin(x)/x  
degeri  bire yakin bir deger alir. Burada  ξ  cok kucuk bir sayi anlaminda kullanilir.  
  
X (radyan)   Sin(x)   (x:radyan)  Sin(x)/x 
-1.50 -0.997494986604054 0.6649966577
-1.00 -0.841470984807897 0.8414709848
-0.50 -0.479425538604203 0.9588510772
0.10 0.099833416646828 0.9983341664
-0.05 -0.049979169270678 0.9995833854
-0.00100 -0.000999999833333 0.9999998333
-0.00010 -0.000099999999833 0.9999999983
0 0 0/0 belirsiz 
0.00010 0.000099999999833 0.9999999983
-0.00100 -0.000999999833333 0.9999998333
0.05 0.049979169270678 0.9995833854
0.10 0.099833416646828 0.9983341664
0.50 0.479425538604203 0.9588510772
1.00 0.841470984807897 0.8414709848
1.50 0.997494986604054 0.6649966577
 
Burada en muhim nokta  x negatif  degerlerden sifira yaklasdiginda sin(x)/x bir oldugu gibi,  x  positif degerlerden 
sifira yaklasdiginda da    sin(x)/x   1 olmaktadir. Dolayisiyla  sin(x)/x  fonksiyonunun x=0 icin limiti vardir ve bu 
deger 1 e esittir.  
 
Ornek 2  

Benzer  sekilde 
1)(x

2x2x-x)(
23

+
+−

=xf  fonksiyonunu inceleyelim. Burada goruldugu gibi  x=1 icin f(x) 0/0 

olmakta fakat x 1 den  cokaz uzaklassa f(x) in degeri -2 olmaktadir.  
 

x x3-2x2-x+2 x-1 1)(x
2x2x-x 23

+
+−

0.8 0.432 -0.2 -2.16 
0.9 0.209 -0.1 -2.09 
0.95 0.102375 -0.05 -2.0475 
0.99 0.020099 -0.01 -2.0099 
0.99 0.020099 -0.01 -2.0099 
0.999 0.002001 -0.001 -2.001 
0.9999 0.0002 -0.0001 -2.0001 

0.99999 0.000002 
-
0.00001 -2.00000 

1 0 0 0/0 belirsiz 
1.00001 -0.00002 0.00001 -2.0000 
1.0001 -0.0002 0.0001 -1.9999 
1.001 -0.002 0.001 -1.999 
1.01 -0.0199 0.01 -1.9899 
1.1 -0.189 0.1 -1.89 

x
sin(x)

=y

x



1.2 -0.352 0.2 -1.76 
 
 

Burada da  
1)(x

2x2x-x)(
23

+
+−

=xf   fonksiyonunun x=1 icin limiti vardir ve bu deger -2 ye esittir.   
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Bana bir ξ verdiginde ben sana bir δ vermeyi taahhud ediyorum.  
Verecegim δ  siniri icinde kalirsan, yani fonksiyonda  x yerine (x0- δ),    (x0 + δ)   arasinda bir deger verirsen,  
fonksyonun degeri kesinlikle L- ξ ile L+ξ arasinda kalir.  
Sen istedigin kadar kucuk ξ ver, ben sana δ verecegim.   ξ u diledigin kadar (sonsuz kucuk) yapabilirsin.  
 

 
 

 
 
 



 
 

 
 
L=2,    x0=1;   
 δ = ξ /5,   yani bana verecegin ξ  degerini bese bol. istedinigin δ budur.  
 
 ξ =0.01 verilsin.    iddia: yani ben oyle bir x0 bulabilirmiyim ki f(x0) ile 2 ile arasindaki fark  ξ=0.01 den kucuk 
olsun. Boyle bir x0 degeri varmidir.   
 
Cevap:  δ= ξ /5=0.01/5=0.002  yani   x0 yerine 1-0.002 ile 1+0.002  arasinda degerler verirsen f(x0) kesinlikle  2-
0.01 ile  2+0.01 arasinda bir deger olur,   2-0.01 ile  2+0.01 disina cikmaz. Ben bunu garanti ediyorum.  
1-0.002=0.998,   1+0.002=1.002 
2-0.01=1.99,   2+0.01=2.01 
     Deneme:  0.998  ile 1.002arasinda bir deger olarak 0.9985 veriyorum.  



        f(x0)=5x0-3=5   0.9985 -3 =1.9925   
      1.9925 sayisi 1.99 ile 2.01 arasinda midir.  
     evet oyledir.  
.....   
ξ=0.00000000000000000001 olmasini istiyorum.  Buna uygun bir x0 bulabilirmisin. 
  Tamam  δ = ξ /5=0.000000000000000000002   x0 yerine  |1 – δ| olacak sekilde bir deger koy. Sonuc kesinlikle 
istedigin gibi olacaktir.   
 
ξ=0.0000000000000000000000000000000000000000001olmasini istiyorum.    
  Tamam  δ= ξ /5= ξ=0.00000000000000000000000000000000000000000002 
 
Sonuc:   
 

         
 


